
Nom et prénom : PCSI

Interrogation 31

1. Énoncer :

a) l'inégalité de Markov.

b) l'inégalité de Bienaymé-Tchebychev.

2. On considère l'application ⟨·, ·⟩ dé�nie par :

⟨·, ·⟩ : R2[X]× R2[X] → R

(P,Q) 7→
∫ 1

−1

P (t)Q(t)

1 + t2
dt

Démontrer que l'application ⟨·, ·⟩ est un produit scalaire sur E = R2[X].
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3. On note E = R3.

Soit f ∈ L (E) l'endomorphisme dont la matrice représentative dans la base canonique
B = (e1, e2, e3) de E est :

A =

−1 1 −1
−1 1 −2
−1 1 −2


a) L'endomorphisme f est-il bijectif ?

Que peut-on en déduire ?

b) Démontrer : χf (X) = X(X + 1)2.
On attend les calculs sur la feuille.
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